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Funcién Lineal

Es una funcion polinémica de primer grado que se la representa como una recta
en el plano cartesiano. Es de la forma: f(x) = mx + b donde: m y b son constantes

reales y x es un variable real.

Hallar la pendiente de la recta que pasa por los puntos A (-2, 5) y B (4, -3)

Soluciéon: Aplicamos la féormula de

pendiente. entonces Xx; = —2;y; =
5 entoncesx, =4; y, = =3
_ V2N
m=
xz _xl
35 -8
m= 42 T a2
m=— m= —=

Dada la siguiente funcion graficar f(x) =x+1

1. Para graficar una funcion afin (no pasa por el
origen) solo se necesita dos puntos mediante

una tabla ver el ejemplo.

X y=x+1 (x.v)

-1 y=-1+1=0 (-1.0)

1 y=1+1=2 (1,2)
Dada la siguiente funcion: y=—2x+3

2. Se grafica en el plano cartesiano
los puntos encontarados mediante

la tabla se une los puntos.

4

3
(1,2)
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Determine a) ¢cudl es la inclinacion de la recta? b) ;donde se corta con el eje de las “y”? ¢)
¢,monotonia y por qué?

Solucion: my b son constantes reales. En donde m es la pendiente (inclinacion) de la
recta y b es la ordenada al origen; es decir donde se corta la recta con el eje y.

y= —2x+3
v oy
fx)= mx+b
a) ¢cual es la inclinacion de la recta? m=-2
b) (donde se corta con el eje de las “y”? b=3
C) ¢monotoniay por qué? decreciente, porque la pendiente es negativa
m=-2

Funcién Cuadréatica

Una funcion cuadratica es una funcion de variable real cuya expresion algebraica es
f(x) = ax? + bx + ¢ ,donde a, by ¢ son nimeros realesy a # 0

El dominio de una funcion cuadrética es el conjunto de los nimeros R y el recorrido
se determina a partir de su ecuacion o su representacion grafica.

MAXIMO MINIMO
Y Yi
a<0 (el valor de a es a>0 (el valor de a es
negativo), por lo tanto, positivo), por lo
se abre hacia abajo. ) _ tanto, se abre hacia .
) x  arriba. ) X
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K 20 .:/
parael @
vértice del 15 parael ¢
eje "y" vértice del
eje "x"
10
h
s parael K
$ vértice del parael
. wonm értice del
\ oo D) e
3 10 Vértice
7 \ iy
Para el calculo del Dominio se tiene: Para el calculo del Dominio se tiene:
Dom f(x) = R Dom f(x) =R
\ / 3
2
1
-5 -1 0 1
—1
=
2
Para el calculo del Rango o del Recorrido Para el calculo del Rango o del Recorrido
Si a<0 Ran f(x) =] — o, k] Sia>0 Ran f(x) = [k, +oo[
Ejemplo: Ejemplo
3
2
1
—1 0 1

-5

Ran f(x) = [-2, +oo]

Ran f(x) =] — 0, 4]
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La monotonia a < 0 (el valor de “a” es negativo)  La monotonia a > 0 (el valor de “a” es positivo)

Creciente =] — oo, h | Decreciente =] — oo, h [
Decreciente =] h, 4+ | Creciente =] h, 4+ |
Ejemplo: Ejemplo:
3
i f 2

Creciente =] — oo, 1 [ Decreciente =] — o0, =3 |
Decreciente =] 1, +oo [ Creciente=]— 3,4+ [
Ejemplo 1

Dada la funcion cuadratica: f(x) = —3x% + 6x + 5

Determinar el Dominio Dom f(x) =R
Determinar el Rango o Ran f(x) =] — o, 3]
Recorrido

Indique el valor del vértice
observando la grafica.
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Determinar si es Maximo o
Minimo

La parabola se abre hacia

La monotonia

Ejemplo 2

a
ran vV
K=3 -
- f
2
1
P
I o 1 w 3 4
-1 h=2

La respuesta: V= (h, K), h=2y K=3
V=(2,3)

Para determinar el Maximo y el Minimo encontramos los
coeficientesa, by c.

f(x:'?:@x2—|—6x
|
¥

a b C
a=-3 b=6 c=5
Si el valor de “a” es negativo la parabola tiene un MAXIMO
ABAJO
Creciente =] — 00,2 |

Decreciente =] 2, +0 |

Dada la funcion cuadratica: f(x) = 2x? + 4x + 3

-2

44 o 1
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Determinar el Dominio Dom f(x) =R
Determinar el Rango o Recorrido Ran f(x) = [1,+oo[

Indique el valor del vértice observando la
grafica.

La respuesta: V= (h, K), h=-1, K=1
V=(-1,1)

Determinar si es Maximo o Minimo Para determinar el Maximo y el Minimo
encontramos los coeficientes a, b y c.

FGO ‘/@xz 4 x {:{K
a = C

a=2 b=4 c=3
Si el valor de “a” es positivo la parabola
tiene un MINIMO

La parabola se abre ARRIBA
La monotonia Decreciente = | — o0, —1 |
Creciente =] —1, 400 |

Funcion Constante

Una funciéon constante tiene la forma -
f(x) = b, donde b es una constante. 6

Una funcion es constante cuando su
representacion grafica es una recta o un
segmento de recta horizontal.

N W B

El dominio de las tres funciones adjuntas son x € R 43 24 | 123 45 67

El rango en las tres funciones son el punto de corte

“.n

conel eje “y”, asi: Ranf=y € {5}
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Ranf=y€{2} ; Ranf=y€{-3} Descripcion: Grafico de una Funcién constante

Funcién Cubica

Fuente: https://n9.cl/j04ut

Una funcidn cubica es una funciéon de variable real cuya expresion algebraica es

f(x) =ax®+ bx?+cx+d ,dondea, b, cydsonnimerosrealesy a # 0.

Dominio de la funcion cubica: Son los numeros Reales
Dom f(x) =x€ER

Rango o recorrido de la funcién cubica: Son los nimeros Reales

Ran f(x) =y€ER

A partir de la grafica también es posible determinar si la funcién es creciente, decreciente o los

puntos de corte de la grafica con los ejes de coordenadas.
Ejemplos:

En la figura 1 se muestra la gréfica de
una funcién cubica con un punto de
corte con el eje X y no es creciente y

decreciente en todo su dominio sino por
intervalos:

Creciente en:

Xx€]-0;-135[U]0;+0]

Figural

B

A (-1.35:337)

B(0 1)

Decreciente en:

X€]-135;0]

La figura 2 es una funcion cubica con un
punto de corte en el eje X y totalmente
decreciente en su dominio.

—2

-2

Figura 2
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Ecuacion explicita de la recta

La ecuacién explicitade larectaes Y = MX + b dondemesla pendientey b

corresponde al corte con el eje

“, n

y.

Ejemplo 1: > Encontrar la ecuacidn explicita de la recta que tiene pendiente 7 y su ordenada es 5.

Datos

Grafico

Pendiente m = 7
Ordenada b =5

Solucién

Reemplazamos my b en:

y=mx+b
oy
y=7x+ 5

La ecuacion implicita de la recta es:

y=7x+5

!

—a y=7x+5

-2

Ejemplo 2: Encontrar la ecuacidn explicita de la recta que tiene pendiente 4 y su ordenada es -1.

Datos

Grafico

Pendiente m = 4
Ordenada b = —1

Solucién

Reemplazamos my b en:

y=mx+Db
v
y=4x+(—-1)

Aplicamos ley de signos (+)(—) = —
La ecuacion implicita de la recta es:

y=4x—-1

y=4x-1

-1

[-2
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Ejemplo 3: Encontrar la ecuacidn explicita de la recta que pasa por (-2,4) y tiene pendiente -1.
Datos Grafico
(x1,¥1)
Punto A = (—2,4)
Pendientem = —1 s
Solucion

Reemplazar my el Punto A = (x4,y¢) en:
b=y—mx
b= 4-(-1)(-2)
Aplicamos ley de signos (—)(—) = +

b= 4—(+2)
Aplicamos ley de signos (—)(+) = —
b= 4-2
-1
b= 2

Reemplazamos my b en: »

y=mx+b

y=-1x+2 ’

La ecuacion implicita de la recta es:

y=—x+2

Ejemplo 4: Encontrar la ecuacidn explicita de la recta que pasa por (1,-3) y tiene pendiente 2.

Datos Grafico

(*1,y1)

Punto4d = (1,-3)
Pendiente m = 2

Solucion
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b=y—mx
b=-3-(2)(1)
b= —3-(+2)
Aplicamos ley de signos (=) (+) = —
b= —-3-2
b= -5
Reemplazamos my b en:
T
y=2x —5
La ecuacion implicita de la recta es:
y=2x—15

Reemplazar my el Punto A = (x4,y¢) en:

-5

s Yy=2%X-5

Ecuacion de la recta conociendo la pendiente y un punto

Ejemplo 1: > Hallar la ecuacidn de la recta que pasa por el punto A (- 4, 1) y su pendiente es -2.

Datos

(xll Y1) = (_4 ) 1)
Pendiente m = —2

Solucion

Reemplazar my el punto (x4, y4) en:
¥ —y) =mlx—xq)
-1 =-2(x-(-4)

Se destruye paréntesis y se aplica ley de
signos (—)(—) = +
y—-1=-2(x+4)

Ejemplo 2:

Datos

('xll yl) = (3 ) _4)
Pendientem = 7

Solucion

Se aplica propiedad distributiva.
y—1=-2x—-8

Se despeja variable y.
y=-2x-8+1

Se obtiene la ecuacién de la recta.

y=-2x—-17

Hallar la ecuacién de la recta que pasa por el punto A (3, -4) y su pendiente es 7.

Se aplica propiedad distributiva.
y+4="7x-21

Se despeja variable y.
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Reemplazar my el punto (x4, y1) en:
¥y —y1) =m(x—x;)
(y—(-4) =7(x—-3)

Se destruye paréntesis y se aplica ley de

signos (—)(—) = +

y+4=7x-3)

y=7x—21-4
Se obtiene la ecuacién de la recta.

y=7x—25

Ecuacion de la recta conociendo dos puntos

Ejemplo 1: > Hallar la ecuacién de la recta que pasa por los puntos: A (1, -1) y B (0, 3).

Datos
Punto A(x4,y1) = (1,-1)
Punto B(xz,y,) = (0,3)

Solucién

Calcular la pendiente utilizando los
dos puntos dados

Y2— V1
X2 — X1
3—-(-1)
- 0-1

m =

m=—4

m =
4
m=—:
-1

Reemplazar la pendiente m hallada 'y
uno de los puntos en la ecuacion.
¥ —y1) =mx —x,)
y—-(-1)=-4(x-1)
Se destruye paréntesis y se aplica ley de
signos (—)(—) =+
y+1=—-4(x—-1)
Se aplica propiedad distributiva.
y+1=—-4x+4
Se despeja variable y.
y=—-4x+4-1
Se obtiene la ecuacién de la recta.

y=—-4x+3

Datos

Ejemplo2: > Hallar la ecuacién de la recta que pasa por los puntos: A (1,3) y B (-1,7).

Punto A(x4,y,) = (1,3)
Punto B(x3,¥2) = (-1,7)

Solucién

Calcular la pendiente utilizando los
dos puntos dados
Y2 — V1
X2 — X1
7-3
-1-1

m=

m=

Reemplazar la pendiente m hallada 'y
uno de los puntos en la ecuacion.
(y —y1) = m(x — x)
(y-3)=-2(x—-1)
Se aplica propiedad distributiva.
y—3=-2x+2
Se despeja variable y.
y=-2x+2+3

Se obtiene la ecuacién de la recta.

y=-2x+5
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Ecuacion general de la Recta

La ecuacidn general de una recta es una expresién de laforma Ax + By + C = 0 donde A,By C

son numeros reales y donde Ay B no son cero al mismo tiempo.

] Encontrar la pendiente y el corte en |la ordenada (eje “y”) de la recta cuya ecuacion
Ejemplo 1:
generales 10x+5y+1=20

Datos Grafico
10x+5y+1=0 3
A=10 B =5 c =1
2
Solucion
Reemplazar Ay B en: Reemplazar C'y B en: !
4 b=—-— dondeB 0 N
—_— = - onae -2 -1 0 1 2 3
m= B B \10x+5y+1=0
1 -1
10 hb=—-—=
m=T73 > -
m = —2 2
) Encontrar la pendiente y el corte en la ordenada (eje “y”) de la recta cuya ecuacién
Ejemplo2: generales —7x+ 14y —2=0
Datos Grafico
—7x+14y—-2=0
A =-7 B =14 C =-2 ?
Solucion
3
Reemplazar Ay B en:
__4 2
B
—7 :
m o —
14
o
m = 1 3 2 1 2 3
= V.
2 i _ 7x + 14y - 2=0
Reemplazar C'y B en:
C
b=—B— donde B # 0 -2
-2
h=—— -3
14
b 1 y
7
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Meétodo de Sustitucion

Consiste en resolver una de las ecuaciones del sistema con respecto a una de las

incognitas, en funcién de la otra, y sustituir la expresidon encontrada en la segunda

ecuacion. Se obtiene entonces una ecuacion lineal con una sola incdenita.

Pasos por método de sustitucion.

1. Se despeja una de las incognitas en cualquiera de las ecuaciones.

2. Se sustituye la expresién obtenida en la otra ecuacion y se resuelve la ecuacién que

resulta de esta sustitucion.

3. Una vez calculada la primera incégnita, se calcula la otra utilizando la ecuacién despejada

del primer paso.

Ejercicios por el método de sustitucion

Ejemplos cuando se observa que una de las variables esta despejada.

Ejemplo 1: > Resolver el siguiente sistema:

{x -y=4 Ec1
x =3y Ec2
Solucion

Reemplazamos la Ec2 x = 3y en Ecl.

Ecl x—y=4
By)-y=4
2y =4
_ 4
Y=z
y=2

Reemplazamosy = 2 en Ec2 x = 3y
Ec2 x =3y

Comprobacién

x =3(2)
x=6
Entoncesx =6y y =2
xy

Par ordenado (6, 2)

Reemplazamos x = 6 y
y = 2 en la ecuacion 1.
xX—y=4%
6—-2=4
4=4

Se cumple la igualdad

Pagina 14




Guia de estudio para examen de ubicacién

Ejemplo 2:

{3x +y=10 Ec1
y = 2x Ec2

Resolver el siguiente sistema:

Solucion
Reemplazamos la Ec2 y = 2x en Ecl.
Ecuacion 1 3x+y=10
3x+ (2x) =10
5x =10
10
*=%
x=2
Reemplazamos x =2 en Ec2y = 2x
Ec2 y =2x
y=2(2)
y=4
Entoncesx =2y y=4
xy

Par ordenado (2,4)

Comprobacion

Reemplazamos x = 2 vy
y = 4 en la ecuacion 1.

3x+y=10

3(2)+4=10
6+4=10
10 =10

Se cumple la igualdad

Ejemplo 3: Resolver el siguiente sistema:
{x —-3y=1 Ecuaciéon 1

x =2y Ecuacién 2

Solucion

Comprobacién

Reemplazamos la Ec2 x = 2y en Ecl.

Ecl x—3y=1
(2y)-3y=1
-1y=1
-1
Y=o
y=-1
Reemplazamosy = —1 en Ec2 x = 2y

Ec2 x =2y
x=2(-1)

Reemplazamos x = -2 vy
y = —1 en la ecuacién 1.
x—3y=1
(-2)-3(-1)=1
-2+3=1
1=1

Se cumple la igualdad
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x=-2

Entoncesx = -2y y=-1

Xy
Par ordenado (—2,—1)

Ejemplo 1: > Resolver el siguiente sistema:

{7x+y=19 Ec1
4x —y =3 Ec2

Solucién

Despejamos y de la Ec2.
4x -y =3
—-y=3—4x
Se multiplica por ( -1)
y=-3+4x

Comprobacién

Reemplazamos el despeje de y en la Ecl.

7x+y =19
7x+ (-3 +4x) =19
7x—3+4x =19
7x+4x =19+ 3

11x = 22

22
1
x=2

Sustituimos x = 2 en el despeje.

Reemplazamosx =2 y y =5
en la ecuacion 1.
7x+y =19

7(2) + (5) = 19
14+5=19
19 = 19

Se cumple la igualdad

y=-3+4x
y=-3+4(2)
y=-3+8
y=5
Entoncesx =2y y =5
xy

Par ordenado (2,5)

Ejemplo 2: > Resolver el siguiente sistema:
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{2x+3y=4 Ec1
4x +5y =8 Ec2

Solucion Comprobacién
Despejamos x de la Ecl. Reemplazamosx =2y y =0
2x+3y=4 en la ecuacion 1.
2x =4 -3y 2x+3y=4
x:4—3y 2(2)+3(0) =4
2 4+0=4
Reemplazamos el despeje de x en la Ec2. 4=4
4x +5y =8 Se cumple la igualdad
4 — 3y
4( ) +5y=8
2
2(4-3y)+5y=28
8—-6y+5y=8
—6y+5y=8-8
-1y=0
0
Y=
y=0
Sustituimos y = 0 en el despeje.
_4-3y
YT
_4-3(0)
T2
_4-0
T2
4
*=2
x=2
Entoncesx =2y y=0
Xy
Par ordenado (2,0 )

Método de Igualacion

Consiste en despejar la misma variable en ambas ecuaciones del sistema. Una vez

,.
I
I
I

i
i
despejada, se igualan los resultados, despejando la Unica variable que queda. b
1
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Procedimiento
Paso 1. Se despeja la misma incognita en ambas ecuaciones.

Paso 2. Se igualan las expresiones obtenidas y se resuelve la ecuacion lineal.

Paso 3. El valor obtenido se sustituye en cualquiera de las expresiones del primer paso.

Paso 4. Se escribe la solucion del sistema.

Ejercicios resneltos por el método de ignalacidn

Ejercicio 1. Resolver el siguiente siztema de ecuaciones:

Zx+ y =750
{4;.- -5y =30
2 - ;
1/ Deslll!iar "y de ambas ecuUaciones / Se igualan las expresiones
(E1) 2x+ y=50 50 — 25 = S0 %%
o - -5
WESL= —5(50 — 2x) =30 — 4x
—250 + 10x = 30 — 4x

(E2) 4x—5y =30 10x + 4x = 30 + 250

A= 14x = 280

30— 4x
= —5 x = @
14
x =20
3.) Se reemplaza el valor obtenido 4 Solucion
¥y =50-2x x =20
y=50-—2(20) y=10
¥ =50 — 40
y=10
COMPROBACION

4(20) — 5(10) = 30
80 — 50 = 30
30 = 30

2(20) + 10 =50
40+ 10 =50
50 = 50
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Ejercicio 2. Resolver el siguiente sistema de ecuaciones:

x4+ y=1
{4-x+3y=5
@ 2
_/Ir Despejar “y" de ambas ecuaciones ---'/r Se igualan las expresiones
(El) 2x+ y=1 3 —4x
1-2x=
y=1—2x 3
3(1—-2x)=5—4=x
3—06x=5—4x
(E2) 4x+3y=5 e EC
Jy=5—4x oy =2
J—dx
= 2
¥=73 x==
x=-1
@ Se reemplaza el valor obtenido @ Solucidn
y=1-2x x=-1
]’=1—2[—1} J;r=3
y=142
y=3
COMPROBACION
2x+ y=1 4x+ 3y=5
2(-1)+3=1 4(-1)+3(3)=5
—2+3=1 _.1.+g:5.
1=1 5=5

Ecuacion Cuadratica

La ecuacion cuadratica presenta la siguiente forma estandar: ax?+ bx+c = 0,

donde a, b y ¢ son nimeros reales, siendo que @ no puede ser 0.
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Elementos de una ecunacién cnadratica.

ax*> + bx + ¢c=0

Térmi]Z] Téll]inﬂ ‘\Te‘[mi_no

Cuadritico Lineal Independiente
Casos de Ecuacion Cuadratica

Dependiendo de que si el término lineal, independiente o ambos sean 1guales a cero. La
ecuacion cuadratica puede tomar las siguientes formas, tal como indica el siguiente diagrama.

Ecuaciones de segundo grado
!

se dividen en:
|

t 1
Completa Incompletas
S—
ax? +bx+c=0 Pura 22 ~5=0
2 — Con:
cona,byc | % +C—0_Ejemplo->a=2
distintas de 0 Con: .
= hb=0 b=0
EleTplo — c=-5
1x%2 +3x+ 10 =0 Mixia 2x* +8x=0
Con: 2 = Con:
P ax +th‘—(l_Ejemm’a:2
Con:
=3 b=8
c=0
c=10 e=0
De la forma 9x% =0
ax? =0 Con:
Con: —Ejemplos a=9
b=0 b=0
c=0 e=0
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Ejercicios de Ecuaciéon Cuadritica Completas

Resolver la ecuacién: 9x% — 12x+4 =10

Ejemplo 1:
Extraer las raices del término cuadratico e (Bx—2 )3 =0
independiente: Tzualamos cada paréntesis a 0
9x2 —12x+4 =0 (3x—2)=0 (3x—2)=0
/ \ Despejamos X
3Ix—2=0 3Ix—2=0
V9x? =3x Vi=2
3x=2 3x=2
Multiplicar las raices encontradas por 2, El
2 2
resultado es el segundo término. X = E Xz = E
2(3x)(2) =12x
Utilizamos el signo del segundo término
para escribir el Trinomio cuadrado perfecto.
(3x—2)2=0
Ejemplo 2: Resolver la ecuacién: x% — 15x+ 50 = 0
(—)(+)=— Izualamos cada paréntesis a 0
—— (x—10)=0 (x—5)=0
x* —15x+50=(x—10)(x—5)
! | Despejamos X
Descomponemos el 50 x—10=0 x—5=0
502
255 50=2%25 *1 =10 X1 =5
3|3 50=10=5

1

Buscamos dos nimeros de sumados nos den -15
—2—25=-27
—10—-5=-15

Entonces

(x—10)(x—-5)=0
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Ecuaciones de Segundo Grado: Incompletas

a. Pura ax*+c=0
Resolucion Ejemplo
1. Despejar la incognita X Resolver la ecuacién 2x% — 32 = 0
2. Extraer la raiz cuadrada. Despejar la incognita X
2 —
3. Se obtienen las soluciones. 2x“—-32=0
4. X1 = N\ Xo = xZ=+32
32
x?=—
x* =16
Extraer la raiz cuadrada.
x=+v16
Se obtienen las soluciones.
X1 = 4 A Xy = —4
b. Mixta ax*+bx=0
Resolucion Ejemplo
1. Se extrae el factor comun Resolver la ecuacion —2x2 + 6x = 0
2. Seigualan los dos factores a 0. Se extrae el factor comun X
3. Seencuentran los valores de la ) 2x (_x +3 ) =0
i coanita X Se igualan los dos factores a 0.
incognita X.
g 2x=0 A (—x+3)=0
Xy = A Xy = Se encuentran los valores de la incognita X.
0 3
X1 == N —Xp = —
2
X1 = 0 A\ X1 = 3
c. Delaformaax®=0
Resolucion Ejemplo
1. Despejar la incognita X Resolver la ecuacion 8x* =0
Despejar la incognita x
2. Extraer la raiz cuadrada. 8x? =00
2 —
3. Se obtienen la solucion. =
_ O xz = 0
X1 = Extraer la raiz cuadrada.
x=1+V0
Se obtienen la solucién.
X1 = 0
Probabilidad
Probabilidad
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La probabilidad indica la posibilidad relativa de que ocurra un evento. El valor de la
probabilidad es un valor entre 0 y 1. Se calcula mediante la siguiente formula:

P(A) = numero de casos favorablesde A n (A)

numero total de casos de S ~ n(S)

Experimento Aleatorio

Son aquellos experimentos en los que no se puede predecir su resultado. Puede ser repetido
bajo las mismas condiciones.

Ejemplos:

e Lanzamiento de una moneda.

e Elegir una persona al azar de una lista y ver cual es su sexo

e Lanzar un dado con sus caras numeradas del 1 al 6 y observar que nimero sale
e Extraer una bola al azar de una bolsa con bolas de distinto color.

Evento o suceso

Conjunto de uno o mas resultados del experimento aleatorio. Se representan con letras
mayusculas.

e Si A ={obtener un nimero 5 al lanzar un dado}, entonces, A= {5}.

e Si B = {obtener un nimero mayor que 3 al lanzar un dado}, entonces, B= {4, 5, 6}.
e Si C = {obtener un nimero par al lanzar un dado}, entonces, C= {2, 4, 6}.

e Si D= {obtener un nimero impar al lanzar un dado}, entonces, D= {1, 3, 5}.

Espacio muestral

Se llama al conjunto de todos los casos posibles, de un experimento especifico, y que se designa
por E.

Ejemplo:

El espacio muestral del experimento de tirar un solo dado.

E={1,23,4,5,6}

El espacio muestral del experimento de tirar una sola moneda. (Cara = C, Cruz = S)
E={cC, S}

El espacio muestral del experimento de tirar dos monedas.

E ={CC, CS, SC, S5}
Ejercicios de Probabilidad
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1. En una bolsa se tiene 14 bolitas de colores, todas del mismo tamarfio, como indica
la figura:
Total, de bolitas: 5 rojas + 5 azules + = 14 bolitas (casos posibles).

Si se saca una bola al azar, calcular las probabilidades de que sea uno u otro color.
namero de bolitas rojas 5

Probabilidad de sacar  P(R) =
bolitas de color rojo

namero total de bolitas 14

Probabilidad de sacar numero de bolitas azules 5
) P(A) = =
bolitas de color azul

numero total de bolitas 14

Probabilidad de sacar namero de bolitas verdes 4

2
bolitas de color verde namero total de bolitas 14 7

2. En una caja hay 3586 clavos, de los cuales 311 son defectuosos. Calcular la probabilidad de
que, al extraer un clavo de la caja, este defectuoso.

namero de clavos defectuosos 311

P(Defectuoso) = = 0,0867

numero total de clavos 3586

Respuesta. La probabilidad de extraer un clavo defectuoso de la caja es de 0,0867

3. De una baraja de 52 cartas determinar la probabilidad de cada uno de los siguientes
eventos: a) sacar un trébol; b) sacar un rey.

Se tiene que en total 52 cartas (nUmeros de casos totales)

a) En la baraja hay 13 tréboles, entonces nimero de casos favorables = 13, la probabilidad
seré:

. numero de casos favorables 13
P(Trébol) = =

1
= = — = 2
nuamero de casos totales 52 4 0,25

b) Se tiene 4 reyes en la baraja, entonces niimero de casos favorables = 4, la probabilidad
sera:
numero de casos favorables 4 1

P(R = =—=—=0,077
(Reyes) namero de casos totales 52 13

4. En una bolsa hay 10 papelitos con los numeros del 1 al 10. Si se extrae un papelito al
azar, calcular la probabilidad de obtener un nimero par.

Se tiene que en total hay 10 papelitos (nUmeros de casos totales)
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Los nameros pares posibles que pueden salir son: 2, 4, 6, 8, 10, entonces nimero de casos
favorables = 5, la probabilidad sera:
numero de casos favorables 5

1
P(Tré = S
(Trébol) numero de casos totales 10 2 0,5

Respuesta. La probabilidad de obtener un nimero par es 0,5

Areas

El area de una figura es la medida de la superficie que ocupa la figura. El area
se simboliza con la letra "A". Ejemplo de unidades de &rea:

> Metros cuadrados (m?).

> Centimetros cuadrados (cm?).

> Kilémetros cuadrados (km?).

Ejercicios de Areas de figuras geométricas.

1. Hallar el &rea de un tridngulo que tiene 6¢cm de base y una altura de 3cm.

| b-h
I T2
I3 6cm * 3cm
I A=— "
I 2
I 18cm?
1 1 =
I ! 2
6 A =9 cm?

R: El area del triangulo es 9cm?.
2. Calcular el area del cuadrado si el lado mide 5 cm.

A = a?

5 . A = (5cm)?

A= 5cm*5cm
A = 25 cm?

R: El area del cuadrado es 25cm?.
3. Hallar el area de rectangulo que mide 8cm por 3cm.

8cm A=a-b
3 A =3cm*8cm
cm A = 24 cm?

R: El area del cuadrado es 25¢m?.
4. Hallar el &rea de un circulo que tiene como radio 3 metros.
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A=1m- 1r? =314
A=m-(3)?

A=91

A=9(314)

A = 28,27 m?

R: El area del circulo es 28,27m?.
5. Hallar el area de un circulo que tiene como diametro 16 kilometros.

r_ﬂ A=m r?
z A=m-(5)2
_ A=25n
d=10 rEoom
cm ~ 52 A =25(3,14)
r=oam A = 78,54cm?

R: El 4rea del circulo es 78,54cm?.

6. Calcular el Area del triangulo si su base mide 12metros y de altura tiene 4metros.

_b-h

2

ldentificamos:

e Base b=12m
o Altura h=4m
Reemplazamos

— N
M>

12m * 4m
-T2
48m?
A==
A = 24m?

R: El area del triangulo es 24m?.
7. Una casa de forma rectangular tiene de largo 19 metros y de ancho 8 metros, ¢ Cuél
seré el are de construccion de la casa?

19m

A=a-'b
ldentificamos:

e Base b=19m
o Altura h=8m
Reemplazamos

A=8cm=x*19cm
A =152m?
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Respuesta: La casa tiene un &rea de construccion de
152m?
R: La casa tiene un area de construccion de 152m?
8. Samira desea pintar una pared de su sala, de largo tiene 4metros y de alto 2
metros, Si el pintor cobra por mano de obra y material 5 délares por cada 1m?.
¢ Cuanto debe pagar Shirley por la pintar la pared de la sala?

A=a'b Multiplicamos el _precio
m Identificamos: por el area
e Base b=4m
m \ e Altura h= 2m Costo = 5 dolares -8
. Reemplazamos Costo = 40 dolares
T e “kl A=2cm=*4cm Respuesta: Shirley debe
A = 8m? pagar 40 délares por pintar

La pared tiene un area de 8m? la pared de la sala.

Areas sombreadas
Pasos para areas sombreadas:

> Obtener Area de la figura 1
» Obtener Area de la figura 2, 3,4 ...

» Restar las areas obtenidas considerando el &rea sombreada.

9. Hallar el area sombreada de la siguiente figura, si el cuadrado tiene de ancho 5m.

Cuadrado Circulo
a=5m r=2m w=314
A= a2 A=mr?
— . 2
A= (5m)? azr @)
A= Smx5m A=4(3,14)
A= 25m’ A =12,57m?
Al area del cuadrado le restamos el area del circulo, para obtener el area sombreada.
Asombreada = Acuadrado - Acirculo
A; = 25m? — 12,57m?
A; = 12,43m?

R: El area sombreada es 12,43m?2.
10. Hallar el a&rea sombreada de la siguiente figura
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Cuadrado Triangulo
a=2cm b=7cm, h=4cm
A = a? b-h
dm| 4 = (2cm)? 2
Yem A= 2cm=+2cm A:w
— — 2
Tem A= 4cm 28cm?
2
A =14 cm?
Al area del triangulo le restamos el area del cuadrado, para obtener el area sombreada.
Asombreada = Atriangulo - Acuadrado
A; = 14cm? — 4cm?
A = 10cm?

R: El 4rea sombreada es 10cm?.
Areas de figuras geométricas compuestas

Pasos para areas sombreadas:

e Obtener Area de la figura 1

e Obtener Area de la figura 2, 3,4 ...

e Sumar las areas obtenidas.  Arprqr = A1 + Ay + Az + -+
Ejercicios de Areas de figuras geométricas compuestas

11. Hallar el &rea sombreada de la siguiente figura, si el cuadrado tiene de ancho 5m.

Circulo
. d
o 2
e 2
E r= > cm
r=1cm =314
5 A=1m- 1'2
cm A=m-(1)?
A=1xm
Rectangulo A=1(3,14)
a=2cm A = 3,14cm?
b =5cm Debido a que es medio circulo dividimos
R para 2.
A=a-b 314
A=2cmx*5cm A= > cm
A =10 cm? A =1,57cm?
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Sumamos las areas obtenidas
ATotal = A1 + A,
Arotar = 10cm? + 1,57cm?
Arotar = 11,57cm?

R: El area la figura compuesta es 11,57c¢m?.

12. Hallar el &rea de la siguiente figura.

5km

1km

2km 5km 3km
10km 10km
Figura 1: Rectangulo Figura 2: Cuadrado Figura 3: Triangulo
a = 4km a=5km b =3km, h = 4km
b = 2km A=a? _b-h
A=a-b A = (5km)? 2
A = 4km * 2km A = Skm*5km _ 3km » 4km
_ 2 — 2 2
A=8km A= 25km _12km2
2
A = 6 km?

Sumamos las areas obtenidas
Arotar = A1 + Az + A3
Arotar = 8km? + 25km? + 6km?
Arotar = 39km?

R: El area de la figura compuesta es 39km?.

13. Hallar el &rea de la siguiente figura.

r=0"75m

= f

o]

1m
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Figura 1: Rectangulo Figura 2: Triangulo Figura 3: Triangulo
a=1m b=8m,h=5m r=075m w=2314
b =8m b-h A=m-r?
A=a-b == A=1-(0,75)?
A=1Im «&m A=—0pr A=0,56(3,14)
A=8m 40m2 A =1,76m?
T2
A =20 m?

Sumamos las areas obtenidas
Arotar = A1 + Az + A3
Arota = 8m? +20m? + 1,76 m?
Arotal = 29,76m?

R: El area de la figura compuesta es 29,76m?2.
Prismas

Un prisma regular es un poliedro con dos bases y caras laterales formadas por rectangulos o

paralelogramos.

Elementos del Prisma

Bases (B): poligonos regulares, cada prisma

Base . .
tiene dos bases, iguales y paralelas.
Caras: son rectangulos, el nimero de caras
Arista es igual al nUmero de lados de la base.
lateral | Cara _ _
Altura (h): es la distancia entre las dos bases.
Altura
o Vértices: puntos donde coinciden las caras.
Vértice Base

Aristas: cada uno de los lados de las caras.

Los prismas se denominan segun el poligono de su base:

Prisma Triangular >
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Area Lateral Area Total

ALZPB'h AT=PB'hB+2AB

Donde:
Pg: Perimetro de la base

‘ h: altura

1. Carlos necesita confeccionar una tienda de campafia con las medidas que se muestra en la figura.
Calcular la cantidad de tela que se necesita.

,.v@
2m
Solucion: Area de la base
Perimetro de la b-h 2x1.7
A = — = = 1 7 2
base B™ 2 cm
Py =2+2+2=6cm
Area Total
Area Lateral Ar =24p + A,
A, =Pg-h Ar=2(1.7) +18 = 3.4+ 18 = 21.4 cm?

A, = 6(3) = 18 cm?
R: Se necesitan 21.4 cm? de tela

Prisma Cuadrangular >

Cuando el prisma es de base cuadrada se puede tener dos casos: el paralelepipedo de base
rectangular y el cubo que tiene sus lados de la base y aristas iguales.

Area ) | [Area
A, = 41> A =2(a-c+b-c
Lateral L ! . Lateral L ( )
Area Total | A; = 617 | Area Total | A; = 2ac + 2bc + 2ac
- I_'_

1. Juliava a forrar la parte lateral de una caja en forma de cubo con papel regalo y necesita saber
la cantidad de papel que requiere.

I=21cm
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Solucion:
Se trata de encontrar el area lateral de un cubo.
A =412=4(21)>=1764 cm?

Julia requiere 1764 cm? de papel para forrar la caja.

2. Paraguardar los juguetes de su hija, Jessy va a cambiar el disefio de la parte lateral de un cajon
de tela, si las medidas son: a = 15 pulgadas de largo, b = 11 pulgadas de ancho y ¢ = 7 pulgadas
de altura. Calcular el &rea lateral de la caja.

Nota: pulgada se abrevia como in y pulgada al cuadrado in2.

7 pulgadas

o o e o b -
’
4 A pulgadas

15 pulgadas

Solucion:
A=2(ax¢c+b=*c)

AL = 2(15*7 + 11*7)
A, = 2(105 + 77)
A, = 364 in?

Jessy requiere 364 in? de tela para forrar la caja.

Prisma Pentagonal >

A partir de este prisma, la formula utilizada es la misma.

Area Lateral Area Total
h
. AL=PB'h AT:PB(h+ap)
Donde:
Pg: Perimetro de la base
h: altura

1. Se desea colocar papel brillante sobre una caja de chocolates que tiene forma de prisma
pentagonal. Calcular el area total de la caja.
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Apotema2 cm
B 2 -

rrﬁ; (1Y L~
4;//,,», ot
Alto
8cm
Lado |
3cm
Solucion: Se reemplazan los valores en la férmula:
Perimetro de la Ar = Pg(h+ ap)
base
Pg =18cm Ar = 18(10)
A = 180 cm?
R: se necesitan 180 cm? de papel brillante.
Piramides

Es un poliedro con una base que puede ser cualquier poligono y sus caras son triangulares.
La altura de la pirdmide va del vértice a la base y es perpendicular a esta.

Elementos de la piramide

Vértice Base: poligono regular; no toca al vértice.
Caras: triangulos laterales.

. Aristas: segmentos donde se encuentran
Arista

dos caras de la piramide.

Apotema de la

L Altura (h): distancia de la base al vértice de
piramide

la pirdmide.
Altura

Vértice de la piramide (V): punto donde

confluyen las caras laterales triangulares.
Apotema de la piramide (ap): distancia del
Base Cara .

Apotema vértice a un lado de la base.

delab
¢ lahase Apotema de la base (apb): distancia de un

lado de la base al centro de ésta.
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Area Lateral + Areadelabase = Area Total
4, =Fb-ap A a,=rLar, ,
L= b T = + Ap
2 2
Donde:
Pb: Perimetro de la base
ap: Apotema
Las pirdmides se denotan segun su base:
A _A-_ iy
Piramide Piramide Piramide Piramide
triangular cuadrangular pentagonal hexagonal
Ejercicios Resueltos
1. Calculael érea lateral de la piramide triangular regular.
Solucion:
Primero se calcula formula del é&rea
el perimetro de la lateral:
base:
Pb=5+3 _Pb-ap
A =
Pb=15u 2
A = 15-6
)
90
Luego se Ay = 2
reemplazan los
valores en la AL =45u°
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2. Pararegalarle a su sobrina, Roger decide mandar a elaborar una tienda de lona triangular, si la
base es un cuadrado de lado 41 cmy la apotema de la piramide es 71 cm. ;Cual es la cantidad
de lona que debe comprar? (Calcular el area total)

’Jvur: l

lado=41cm

Solucion:

Para encontrar el drea total de la piramide, se suman: el area de la base y el area lateral:

Primero se calcula el perimetro de
A; = 5822 cm?

la base ;
Area de la base
Pb=41e4
Ag = lado * lado
Pb=164u
Ap =41-41
. Ap = 1681
Area lateral
4 = Pb - ap Area Total
L= 2
Ar=As+ AL
_164-71 Ar = 1681 + 5822
L=
2 Ar = 7503 cm?
_ 11644
L= 2 Se requieren 7503 cm? de lona.

Cilindros

El cilindro circular es un cuerpo geométrico generado de un rectdngulo que gira alrededor
de uno de sus lados.

Elementos del Cilindro

Eje: es el lado fijo alrededor del cual gira el
rectangulo.

Generatriz: segmento perpendicular a la
base y cuyos extremos pertenecen a las
circunferencias que las limitan.

Altura (h): es la distancia entre las dos bases.
Esta distancia es igual a la generatriz.
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|Eje Base: son circulos iguales y paralelos. El
/"—r\ radio del circulo es también del cilindro.
i ©
| .
l =
=
: <
R = -|- R o
r T Y >
Area Lateral + 2Areadelabase = Area Total
A, =2nr-h 24, = 2nr? Ar = 2mr(r + h)
Donde:
r: radio
h: altura

Ejercicios Resueltos

1. Calcular el érea total del siguiente cilindro:

Datos: Ar =120m
r=3cm Ar = 376.8 cm?
h=5cm
= 3.14
Solucién:

Se reemplazan los datos en la férmula
Ar =2nr(r+h)
Ar =2n(3)(3+5)

A = 157(8)
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Conos
El cono es un cuerpo geométrico generado al hacer girar un triangulo rectangulo alrededor
de uno de sus catetos. Se llama base al circulo inferior del cono y g a la hipotenusa que
confluye en el vértice.

Elementos del Cono
Generatriz (g): linea que al girar sobre el
eje del cono engendra la superficie cénica
de revolucion.

Generatriz Vértice (V): punto donde confluyen las
infinitas generatrices

______ Altura (h): distancia del plano de la base al

L/ vértice de la piramide

Base (B): cara plana inferior; en el cono
circular recto, es un circulo.

Area Lateral + Area de la base = Area Total
A, =mrg A, = rr? Ar =nr(r + g)
Donde:
r: radio
h: altura

Ejercicios Resueltos

1. Calcular el area total del siguiente cono.

Datos:

r=6
g=10
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Solucion:
Ar =nr(r + g)
Ar = n6(6 + 10)

Ar = 1m6(16)
Ar = 96m
Ar =96(3.14)

2. JesUs necesita confeccionar bonetes para la fiesta de cumpleafios de su hija y necesita saber cuanta
cartulina comprar. Si el radio es de 8 cm y la generatriz de 25 cm, ¢;cual es el area lateral de cada

bonete?
f.
s
/3 g=25cm
R 7 A
o J4N
a7,
e N
Solucidn:

Para encontrar el area lateral del cono se tiene la férmula:
AL=mrg

AL=3,14*8*25

AL =628 cm?

Se requieren 628 cm? de cartulina para el bonete.
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